
网络精品课程

主讲 ：王亚红

二维随机变量及其分布

二维离散型随机变量



网络精品课程
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定义1  若(X, Y)的可能取值为有限对或

可列对，

一 、二维离散型随机变量

(X, Y)的联合分布律

则称(X, Y)为二维离散型随机变量.
称 为

二维表格



pij  0, i, j = 1, 2,…➢非负性

联合分布律的基本性质

由联合分布律求事件的概率
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(X,Y)的关于X和Y的边缘分布律
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解 { , }P X i Y j= =
1 1

,
4i

=  1,2,3,4,i = .j i

例1 设一整数X随机地在1,2,3,4中取一
值，另一整数Y随机地在1―X中取一值,
求（X，Y）的联合分布律及边缘分布律.

.j i{ , }=0P X i Y j= =
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X
Y

列表

1                  2               3              4

1

2

3

4

1/4         0           0         0 

1/8       1/8          0        0 

1/12      1/12     1/12     0

1/16      1/16      1/16   1/16        

1/4

1/4

1/4

1/4

25/48         13/48          7/48      3/48              

{ }iP X x=

{ }jP Y y= 1
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离散型随机变量的独立性
（以两个为例）

X 和Y 相互独立

P{X=xi, Y=yj} =P{X=xi} P{Y=yj}

（对于任意的i,  j）
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例2 设 (X, Y) 的联合分布律为

X

0

1

Y 0       1

0.3    0.4

0.2     0.1

问 X与Y 是否独立？

P{Y=j}      0.5     0.5

P{X=i}

0.7

0.3
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练习 设R.V X与Y相互独立,上表列出了 (X, 

Y)的联合分布律 及边缘分布率 中的部分
数值, 
将其余数值填入表中的空白处.

1/6

X

x1

x2

Y y1 y2                y3

1/8

P{Y=yj}

P{X=xi}

1/8

1/24 1/41/12

3/41/3

11/24 3/8

7/24

1

答案参考红色数据的出现次序，利用独立性，归一性解决。


