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高等数学(下)

比较审敛法

主讲 ：范瑞琴

无穷级数
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一、正项级数的概念

若级数 中的各项都是非负的( 即un ≥0  )，则称此级数为

正项级数.
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定理1 正项级数收敛的充要条件是它的部分和数列有界.

注 (I) 一个正项级数收敛于某一非负数或发散于+∞.

(II) 加或去括号都不影响正项级数的敛散性.
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对一切 (常数 k > 0 ).注 条件可改为存在

正文

二、比较审敛法

定理2 给定两个正项级数 ,且un≤vn , 则

(1) 若 收敛，则 收敛；

(2) 若 发散，则 发散.
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结论 p-级数

的敛散性(其中p>0)为：
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注 p-级数是一个重要的级数,  在解题中会经常用它作为比较对象.

正文

当p>1时，级数收敛；当0<p≤1时，级数发散.
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两个常用的比较级数: 调和级数与 p 级数

若存在 ,+∈ZN

对一切 ,Nn ≥

例1 判断下列级数的敛散性.
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三、比较审敛法的极限形式
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满足 则有

收敛

(2) 当 l = 0

(3) 当 l =∞

(1) 当 0 < l <∞ 时,

收敛.

发散 发散.

收敛 收敛.

发散 发散.
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nv 同时收敛或发散 ;
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给定两个正项级数定理3

与
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例2 判断下列级数的敛散性.
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小结

1. 理解正项级数的概念.

2. 会利用比较审敛法进行正项级数敛散性的判定.
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