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多元函数的基本概念(2)
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多元函数微分学及其应用
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二元函数极限的概念
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二元函数极限的概念

注 (i) 注意定义中 的方式是任意的；0P P→

(ii) 与一元函数的极限具有类似的性质

(唯一性、局部保号性、四则运算法则等). 
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二元函数的极限的运算

例1 计算
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(1)选取 的一种方式, 使得极限不存在.

通常选取某条曲线,当动点沿此曲线趋于 , 

不存在. 
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(2) 找两种不同趋近方式, 使得极限不相等. 

通常选取两条曲线.

0P

二元函数的极限的运算
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例3 讨论下列极限的存在性

二元函数的极限的运算
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二元函数的连续性

定义2    设函数 定义域为

是其聚点, 如果 ，则称此函数在点

处是连续的。
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如果函数在点 处不连续, 则称 是函数

的间断点.

若函数在区域D内每一点都连续, 则称函数

在此区域上连续．
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二元函数的连续性

例4 讨论函数

在(0, 0)点处的连续性.
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例5 讨论函数

在(0, 0)点处的连续性.
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二元函数的连续性

注 (i)类似定义三元以及三元以上函数的连续性；

(ii)一元函数中关于连续函数的运算法则,对于

多元函数仍适用, 因此多元连续函数的和、

差、积、商(分母不为零)仍连续, 多元连续

函数的复合函数也连续. 
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二元函数的连续性

性质1  (最大值和最小值定理)
有界闭区域D上的多元连续函数, 在D上至少取
得它的最大值和最小值各一次．

性质2  (有界性定理)
有界闭区域D上的多元连续函数在D上有界．

性质3  (介值定理)

有界闭区域D上的多元连续函数至少取得介于

其最大值和最小值之间的每一个值至少一次．



网络精品课程内容小结

平面点集的有关概念；

多元函数的概念；

多元函数的极限概念, 及简单函数极限的求法, 判断
多元函数极限不存在的方法；

多元函数的连续性, 初等函数的连续性。
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